MEGOLDASOK

5. OSZTALY

1. FELADAT (5 PONT)
Szamitsd ki az alabbi miiveletsor eredményét!

20-17-11-20-17-201-7+ 2-0-17 + 1-1-24

20-17-11-20-17-201-7+2-0-17+1-1-24=20-17-(11-1) - 1407 + 0 + 24 =
= 3400 — 1407 + 24 = 2017

2. FELADAT (6 PONT)
Melyik az a legkisebb 6tjegyli pozitiv egész szam, amelynek minden szamjegye paratlan
{, 3, 5,7 vagy 9) és
a) a szamjegyeinek 6sszege 13?
b) a szamjegyeinek 6sszege 187
c) a szamjegyeinek 6sszege 237

a) 11119
b) nincs ilyen szam, mert 6t paratlan szam Osszege csak paratlan lehet, a 18 pedig paros.
¢) 11399

3. FELADAT (7 PONT)
125 fehér kiskockabol épitettiink egy nagy kockat, majd minden
lapjat egyformara kifestettiik az abra szerint.

a) Hany olyan kiskocka keletkezett, amelynek pontosan egy lapja
sotét?

b) Hany olyan kiskocka keletkezett, amelynek pontosan két lapja
sotét?

c) Hany olyan kiskocka van, amelynek minden lapja fehér maradt?

a) Bzek a lapok kozepén 1év6 kiskockak. Minden lapon 4 ilyen kiskocka van, ezért 6sszesen

64 = 24 ilyen kiskocka van.

b) Ezek az élek mentén (de nem a csucsokban) 1évé kiskockak. Minden élen 1 két lapja sotét kis-
kocka van, ezért 121 = 12 ilyen kiskocka van.

¢) Minden olyan kiskocka megfelel§, ami nem szerepelt az @) vagy a b) feladatban, ezért

125 - 24 — 12 = 89 olyan kiskocka van, amelynek minden lapja fehér.
(Masképp:3:3-3+8+12:2+6-5=89)

4. FELADAT (6 PONT)
Gabi hét egyforma golyot helyezett egy dobozba, melyek koziil egyre 1-et, kettére 2-t, négy-
re pedig 4-et irt. A dobozbdl kivett harom goly6t, 6sszeadta a rajtuk 1évé szamokat, s utana
visszatette a golyokat. Mi lehetett az 6sszeadas eredménye?

1+2+2=51+2+4=7;1+4+4=9; 2+2+4=8; 2+4+4=10; 4+4+4=12.
Tehat az 6sszeadas eredménye 5, 7, 8, 9, 10 vagy 12 lchet.



5. FELADAT (6 PONT)
Egy bolha ugral a szamegyenesen felvaltva jobbra és balra. Minden ugrasa eggyel hosz-
szabb, mint az el6z6. A 0 pontbdl indul, s elsz6r az 1-re ugrik.

a) Hol lesz a tizedik ugras utan?
b) Hanyadik ugrasra lesz a 24-es pontban?
c) Hol lesz a 2017. ugras utan?

a) Az egyes ugrasok utan a kévetkez6 pontokba jut a bolha: 1, -1, 2, -2, 3, -3, 4, -4, 5, 5.

Tehat a —5 pontban lesz a tizedik ugras utan.

b)1,-1,2,-2,3,-3,4,-4,5,-5, ..., 23,23, 24. Ezért a 47. ugrasra jut a 24-es pontba.
¢)1,-1,2,-2,3,-3,4,-4,5,-5, ..., 1008, —=1008, 1009. Tehat az 1009 pontban lesz a 2017. ugras
utan.

(Masképp: 1 —=2+3-4+5-6+7-8+ ...+ 2015-2016 + 2017 = 1009)

6. FELADAT (8 PONT)
Brigi gondolt egy kétjegyli szamot, a szam jegyeit 6sszeszorozta, majd a kapott szam je-
gyeit ismét 6sszeszorozta. Ezt addig ismételte, mig egyjegyli szamot nem kapott. Milyen
szamra (szamokra) gondolhatott Brigi, ha 0-t kapott eredményiil?

Egy kétjegyl szam szamjegyeinek a szorzata csak maximum kétjegyt lehet.

A szorzat eredménye csak ugy lehet 0, ha valamelyik tényezdje 0.

Igy az utolso6 szorzas elétt 10, 20, 30, 40, 50, 60, 70, 80, 90 lehetett csak a szorzat vagy a gondolt
szam. Ezek a kétjegyl szamok mind jok.

10 = 2-5, ekkor a gondolt szam 25 vagy 52,

de 25 = 5-5, ezért 55 is lehetett a gondolt szam.

Az 52 és az 55 mar nem bonthaté két egyjegyli szam szorzatara.

20 = 4 -5, ekkor a gondolt szam 45 vagy 54,

de 45 =95, 54 =9-06, ezért 59, 95, 69 és 96 is lehetett a gondolt szam.

Az 59, 69, 95 és a 96 mar nem bonthaté két egyjegyti szam szorzatara.

30 = 65, ekkor a gondolt szam 56 vagy 65,

de 56 = 87, ezért 78 és 87 is lehetett a gondolt szam.

A 78 és a 87 mar nem bonthaté két egyjegyli szam szorzatara.

40 = 8- 5, ekkor a gondolt szam 58 vagy 85.

Az 58 és a 85 mar nem bonthato két egyjegyli szam szorzatara.

Az 50, 60, 70, 80, és a 90 sem bonthaté mar két egyjegyd szam szorzatara.

A gondolt szamok novekvé sorrendben a kévetkezok lehettek:

10, 20, 25, 30, 40, 45, 50, 52, 54, 55, 56 58, 60, 59, 65, 69, 70, 78, 80, 85, 87, 90, 95, 96.
Tehat 6sszesen 24 szamra gondolhatott Brigi.

OSSZESEN: 38 pont



MEGOLDASOK

6. OSZTALY

1. FELADAT (6 PONT)
Melyik az a legkisebb hatjegyti pozitiv egész szam, amelynek minden szamjegye paros
0, 2, 4, 6 vagy 8) és
a) a szamjegyeinek Osszege 10?7
b) a szamjegyeinek Osszege 15?
c) a szamjegyeinek Osszege 24?

1) 200008

b) Nincs ilyen szam, mert csupa paros szamjegy 6sszege csak paros lehet, a 15 pedig paratlan.
¢) 200688

2. FELADAT (6 PONT)
Az Amfiteatrum Kupa verseny szervezésére 234 diak jelentkezett, akiket névsor szerint sorba raktak.
Vivi a jelentkez6k koziill minden hetediket, Andris minden 6tddiket, Laci pedig minden harmadikat
valasztotta ki.

a) Melyikiik valasztotta ki a legtobbet?
b) Hany diakot valasztott ki Andris?
¢) Hany olyan diak volt, akit mindharman kivalasztottak?

a) Laci valasztotta ki a legtObbet.

b) 234:5 = 46 (és marad 4). Tehat Andris 46 diakot valasztott ki.

¢) 753 =105, azaz minden 105. didkot valasztottak ki mindharman.

234:105 = 2 (és marad 24). Tehat 2 olyan diak volt, akit mindharman kivalasztottak.

3. FELADAT (5 PONT)
Az Arpad Gimnazium egyik emeletén nyolc szomszédos terem van, 1-t6l 8-ig sorszamozva. Tudjuk,
hogy két szomszédos teremben az asztalok szamanak eltérése mindig 1 (tehat példaul a 4-es teremben
vagy eggyel tobb vagy eggyel kevesebb asztal van, mint a 3-as teremben). Az 1-es teremben 15 asztal, a
8-as teremben 14 asztal van.

a) Hany asztal lehet a 3. teremben?
b) Hany asztal lehet az 5. teremben?

lterem | 2.terem | 3.terem | 4.terem | S.terem | 6.terem | 7.terem | 8.terem
11
12 12

Az egyes termekben lehetséges asztalok szama:

a) Tehat a 3-as teremben 13, 15 vagy 17 asztal lehet. 13 13 13
b) 5-6s teremben lehetne igy 11, 13, 15, 17, 19 asztal, de a 5 u N " . " N u
8-as teremben 1év6 14 asztal miatt a 19 asztal nem fordulhat " 5 6

el6. Ezért az 5-6s teremben 11, 13, 15 vagy 17 asztal lehet. 17 17
18




4. FELADAT (7 PONT)
216 fehér kiskockabdl épitettiink egy nagy kockat, majd minden lapjat egyforma-
ra kifestettiik az abra szerint.

a) Hany olyan kiskocka keletkezett, amelynek pontosan harom lapja s6tét?
b) Hany olyan kiskocka keletkezett, amelynek pontosan két lapja s6tét?
¢) Hany olyan kiskocka van, amelynek minden lapja fehér maradt?

a) Bzek a csucsokban 1év6 kiskockak, ezért 8 kiskockanak lesz harom lapja sétét.

b) Ezek az élek mentén (de nem a cstcsokban) 1évé kiskockak.

Minden élen 2 két lapja sotét kiskocka van, ezért 12 - 2 = 24 ilyen kiskocka van.

¢) A lapok kézepén 1évé kiskockak egy lapja sotét.

Minden lapon 4 ilyen kiskocka van, ezért Gsszesen 6 - 4 = 24 kiskocka egy lapja s6tét.
Egy kiskockanak legfeljebb harom lapja sotét, ezért a fehér kiskockak szama 216 — 8 — 24 — 24 = 160.
(Masképp: 4-4-4+12-2+ 6-12 = 160)

5. FELADAT (7 PONT)
A mai matematikaversenynek is nevet adé Amfiteatrum ilyen alaku:
Felgjitasi munkakat kezdenek el, melynek soran szalagokat hiznak ki a keri-
tés két-két pontja kozoétt. Négy ilyen szalag kihtizasaval hany részre tudjak
felosztani az Amfiteatrum teriiletét?
Keress minél t6bb lehetdségeket!

Tehat 5, 6, 7, 8, 9, 10 vagy 11 részre tudjuk szétosztani.

6. FELADAT (7 PONT)
Egy hosszu papircsikra felirtuk a 24-et néhanyszor egymas utan. Ezutan a papircsikot felvagjuk ugy,
hogy minden darabon mas szam legyen.
(Ha példaul csak 3-szor itjuk le a 24-et igy: 242424, akkor egy lehetséges felvagas a kovetkez6:
2 | 42 | 424, tehat ekkor a kapott szamok 2, 42, 424. De négy részre is tudjuk vagni pl. igy: 2, 42, 4, 24.)
Legfeljebb hany részre tudjuk szétvagni a papirszalagot, ha
a) tizszer irtuk le egymas utan a 24-et?
b) huszon6tszor irtuk le egymas utan a 24-et?
Melyik esetben hogyan csinaljuk a felvagast?

a) Bgyjegy(, kétjegyli és haromjegyd szambol is csak kétféle lehet (2-vel vagy 4-gyel kezd6d6), ezért akkor lesz a
legtobb rész, ha 2-2 db egy-, két-, harom- és négyjegyli szamra vagjuk szét.

(Bz2- (1 + 2+ 3 + 4) = 20 szamijegy). Igy 8 részre tudjuk felvagni.

Egy lehetséges szétvagas: 2| 421 4| 241 2424 | 242] 4242 424.

b) Ha huszon6tszor irjuk le a 24-et, akkor ez 6sszesen 50 szamjegy.

50=2-1+2+3+4+5+06)+8.

Ezért akkor lesz a legt6bb rész, ha példaul 2-2 db egy-, két-, harom-, négy-, 6t- és hatjegyd szamra, valamint egy
nyolcjegyl szamra vagjuk szét. (A nyolcjegyli mar csak ugy lenne szétvaghatd, hogy valamelyik mar meglévé
szamunk lesz legaldbb az egyik részen.) Igy 12 + 1 = 13 részre tudjuk felvagni.

Egy lehetséges szétvagas:

2| 42| 4| 241 2424 | 242 4242 424 | 24242 | 424242 42424 | 242424 | 24242424,

OSSZESEN: 38 pont



